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I.  النبيرية السية الدالة

  تقديم :)1

7,2e  وقيمته التقريبية هي eيوجد عدد حقيقي ل جدري  نرمز له بالحرف  . 
)xef(x)   ;  )IRx بما يلي:  IR المعرفة على fنعتبر الدالة  

لنحسب صور بعض العداد البسيطة بهذه الدالة باستعمال اللة الحاسبة :
2 1 0 1- 2- 3-  x

39,7e2 7,2e 137,0e 1 14,0e 2 05,0e 3 f(x) 

F E D C B A نقط على
fC

 :f منحنى الدالةfCبواسطة برنام مختص ننشىء 

   :  الخصائص التحليلية للدالة)2

: مجموعة التعريف والاتصال    f  معرفة ومتصلة على  IR. 
  : النهايات  
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 مشتقة للدالة    التغيرات واإشارة :  –  الدالة المشتقة    f : هي الدالة نفسها وبالتالي x' e(x)f   ;  )IRx( 

: ملحظات  
)0e   ;  )IRx الملحظة الولى : x .

 للشتقاق ، حسب خاصية اشتقاق مركب دالتين لدينا : دالة قابلةU الملحظة الثانية :  U''U e u  e .
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   :  الخصائص الجبرية للدالة)3

حيث أن الأس عدد حقيقي . eهو اتعميم لقوة العدد  xeالعدد 

eeee 3على سبيل المثال لدينا :     و    5 35
1

35
3

eee .

 الذي يبدو على شكل قوة هو كذلك فل يمكن حسابه إل باستعمال منحنى الدالة أو طبعا باستعمال اللة الحاسبة .2eأما العدد 
 .Q من r ومهما يكن IR من x  فهي نفسها خصائص القوة كما نعرفها: مهما يكن  xeالعددد أما خصائص 

1e       ;       eee       ;       e
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       ;       e
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       ;       e)e ( 0yxyxyx
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x
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II.  النبيرية اللوغارتمية الدالة

   :  تقديم)1

 نحو  IR هي دالة متصلة واتزايدية قطعا من xef(x)  سابقة الfالدالة السية النبيرية  ,0.
 معرفة من g فهي اتقبل دالة عكسية  إذن الدلة ,0 نحو IR.   : نضع   nxlg(x)   ;  ),0x( 

لدينا :     te   x   nxl   t; )IRt( ),0x( 

ومنه نستنتج مايلي :
elim x 0  لدينا

  →x




...e e1 1 e0   0 elim x

  →x






 lnx lim   ومنه
0 →x




...1 lne 0 ln1   lnx lim 
0 →x




 (بالأزرق) بالنسبة للمنصف الول :fC (بالحمر) وهو متماثل مع g منحنى الدالةgCبواسطة برنام مختص ننشىء 

   :  الخصائص التحليلية للدالة)4

: مجموعة التعريف      ,0Df. 
  : النهايات  
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 مشتقة الدالة    التغيرات واإشارة :  –  الدالة المشتقة    g  :  هي 
x

1
(x)g   ;  ),0x( ' 
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: ملحظات  
 الملحظة الولى :  0lnx   ;  )1,0x( .  و  0lnx   ;  ),1x(  1 و   x    0lnx 

      للشتقاق ، حسب خاصية اشتقاق مركب دالتين لدينا : دالة قابلةU الملحظة الثانية : 
u

u
  )uln(

'
'
.

   :  الخصائص الجبرية للدالة)5

nyl   x   ey xباستعمال العلقة :   : نستنتج الخاصيات التالية  
من  y و x مهما يكن  0, ومهما يكن r من Q. 

0n1l       ;       ylnxlnn(xy)l       ;       xlnr)n(xl       ylnxln
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x
nl       ;       yln
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1
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III.      السس ذات النبيرية والدالة اللوغارتمية aالدالة

   :  تقديم)1

  .e الدالة السية ذات الساأس اتسمى كذلك xef(x)  سابقة الfالدالة السية النبيرية 
 المعرفة كما يلي :u  هي الدالة a .  الدالة السية ذات الساأس 1 عدد حقيقي موجب قطعا ومخالفا للعدد aليكن  

alnxeu(x)   ;  )IRx( 

alnxx  وهكذا اتصبح صيغة الدالة : xa  ب alnxeنرمز للعدد   eau(x)   ;  )IRx( .
 نحو  IR هي دالة متصلة وراتيبة قطعا من uالدالة  ,0.

 .  نضع :a الدالة العكسية للدالة  السية ذات الساأس v  هي aالدالة اللوغاراتمية ذات الساأس 
  )x(log   v(x);  ),0x( a

           :  لدينا
lna

xln
y        xlnylna       e    x   a    x   )x(logy alnyy

a . 

ومنه :                                                   
)aln(

)xln(
   v(x);  ),0x( 

   :  الخصائص الجبرية للدالة)1

 .Q من r ومهما يكن IR من x مهما يكن 

1a       ;       aaa       ;       a
a
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       ;       a
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       ;       a)a ( 0yxyxyx
y

x
x

x
rxrx  

من  y و x مهما يكن  0, ومهما يكن r من Q. 

0n1l       ;       ylnxlnn(xy)l       ;       xlnr)n(xl       ylnxln
y
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1
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Bonne Chance
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