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Activité : 1 Jg¥) Blad
Observe la figure ci-contre, puis A s AL Jaall aal] af ¢ daila JSAY) BaY
compléte les phrases suivantes :
D
Les points A, B, C et D sont.............cc......... du SR e @R DyC «B « A kil
quadrilatére ABCD . ABCD
Le segment [ABJest .........cccooverrinn, du quadrilatére ABCD (SR e, @ [AB]  4akdl
ABCD .
Les segments [AB] et [BC] SONt ...oovovviriiiciiiiiiis | rereeeeneeseeesessese s L [BC] s [AB] ki)
............................. du quadrilatere ABCD . . ABCD (SN ...vvvnnnnees
Les segments [ABJet [CD] SONt .....covviiiiciiiiiiis | rereeeereeseee e L [CD] s [AB]  ¢linkd)
............................. du quadrilatere ABCD . . ABCD (SN ...viennnnees
Les angles BAD et BCD sont des angles | e asl3a BCD s BAD Ol g
........................... du quadrilatére ABCD . . ABCD LA
Les angles BAD et CBA sont des angles | eeeeeeeenes Mgyl CBA 5 BAD (i)
........................... du quadrilatére ABCD . . ABCD LA

Propose 5 autres notations du quadrilatere ABCD

: ABCD Ll g Al jsa) duad £ )

B
Trace les segments [AC]et [BD]et A [BD] 5 [AC] ofiakal) g p
dessine leur milieu 7 . ] Laghaiia ) g
Les segments [AC] et [BD] sont ..........coccooviiiiiiiiiinn. SR s L [BD] 5 [AC]  jlinkad)
du quadrilatére ABCD. ABCD

Activité : 2

: g.'ﬂﬂ\ Jaléadl)
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B
A, B, C sont trois points xA L2 C B A ay
non alignés. Ao
C
X

Trace les droites (AB)et (BC) .

.(BC) 5 (AB) Cpaiiiaual) &

1. Avec la regle et I'équerre,
a. construis la droite (d) qui passe par A et qui
est paralléle a la droite (BC).
b. construis la droite (d') qui passe par C et qui
est paralléle a la droite (AB).

Les droites (d) et (d') se coupent en D. Place le point D.

18 pidl a9l 9 8 plansal) Jlanicaly
. (BO) piiwall glsally A (e Sl (d) afiiwadl (a
. (AB) piiisall g5)sally C O Jlal) (d) astial) (b
. D spadl, DAk A ekl () 3 (d) Olaia

2. Repasse en rouge les cotés du quadrilatere ABCD.
Puis compléte la phrase suivante:

Le quadrilatere ABCD qui a ses cOtés opposés

. ABCD &) g3al a4
2 4l Alad) sl a8
ABCD L (& (Puliia clalia JS ¢ o Badls

SAPPEIIE . s ABCD (S ) 13gd
Définition :
Le parallélogramme est un quadrilatére dont tous les cotés ............ccccuvrerrenn Yo} 1| AP
$ iy
...................... Ad e Ol JS L) g8 £LDY) ¢ ) s

Parmi les notations suivantes du parallélogramme
ABCD barrer celles qui sont incorrectes :

DCBA ; ACBD ;
Donne toutes les notations possibles du

BACD

Ui ¢ ABCD g3aY) () sia Arandl 406N 5 ga ) (s e
: dapmall g sl

; DACB ; CDBA ; CBAD
: ABCD (Sl ASaad) jga ) goan s

parallélogramme ABCD.
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Propriété des diagonales (directe)

(3 F ) gdll o)) sia 5 kb Auald

(d'2)

On considere un parallélogramme ABCD (figure :1)
ABCD est un parallélogramme donc les droites (d,)

et (d,) sont
(d,) et (d,) sont
Placer le point O milieu du segment [BD].

et les droites

. ABCD g3&Y) ) gia i

(d,) 3 (d,) Oaiicall & 31 g5 550 ABCD of L
(d) 3 (d,) Oafficall
SIS eceereanenenees

LJsal e [BD] e O Al g

Par la symétrie de centre O :

v' Les points B et D sont symétriques 1’un de 1’autre.
v Le symétrique de la droite (d;) est la droite

a (d;) qui passe par le

point ...... symétrique du point A. Le symétrique de

la droite (d;) est donc la droite ...... .

v" De la méme fagon, on démontre que, le symétrique

de la droite ...... est la droite (d ;) .

v' A est le point d’intersection des droites (d, ) et
(d,) , donc son symétrique est le point
d’intersection des droites images (d;) et (d'z) .Le

symétrique du point A est le point ...... .

sl ¢ O 08 g2l (g 3yl Jilailly
J Ay cliilaia D g B olilalll) v/

pllsal) 98 (d)) pifiasall Jilaa v/
CD Adaddl) dfilaa ,,, ddadil e Jlad) (d)) pdisall

....... pifiall ga (d)) pslisal) Jilaa o8 il
alial g ..., pifiual) Jilaa ¢ i ¢« Ay plal) Gy v/
(d,)

OH e (dy) 5 (d,) Cpaiiu) el ki & A Akl v/
(d) 5 (d)) Crainal) adalis a Al o3a Ailas
Adil) & A Adadil) Alilea o Ul

“ ! - .x ol ‘ L - * e @ 3& \/

v" Finalement on en déduit que le point ...... est | e @ e DOl e Sl (o il 2

lew du segment [.......... ]. : [ """""" ] ‘
Conclusion : Ie point ...... est le centre de symétrie du CRIl L B e —_— X
parallélogramme ABCD. -ABCD gha¥) )l sia S Son b .. ‘
2/ D’apres ce qui précede, le point O est le SRR e @ O Al ¢ G le Gua
.............................. des diagonales [..........] et [..........] o [] B ]
Propriété : les diagonales d’un parallélogramme se i hpald
coupent en leur ........ccceceeeeeeveennnenn. ., on ’appelle (7= comcrenemoempo o u‘;i‘-‘; @};‘:ﬂ 6l ia )R
.................. du parallé¢logramme . € GIIFHE wrmmrmrnnenne

Propriété des diagonales (réciproque)
La figure ci-dessous est formée de deux segments qui ont le

(Amse &) gha) 5 ))sia gk s
oudi Lagd  (lindad pa ¢y oS Al JSA)
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oooooooooooooooo

D

C

On considére la symétrie centrale S, de centre O, Ona:

sl O 038 gl S, g ISl Jilalll yiad

S,0 A —— S,: (AB) ——> (...
S,: B — > ... S, (AD) —— (... ) S, BAD _ A '''''
S,: C —— S,: [AB] —— [..... . .
S0 D —s s, [AD] v S,: CBA —— ...

v Le symétrique de la droite (AB)estladroite ...... | = ... aliual) 94 (AB) adtiuall Jilaa v/

v’ Le symétrique de la droite (AD)estladroite ...... | e pliaal) 94 (AD) aditiual) Silaa v/
Donc : les droites ........ et ... sont paralléles . GRS ... 3 e Clagiioall ;) it
les droites ........ et ... sont paralléles . Ohilsia L., 3 e Olasiisall (i) g
On, en déduit que ABCD atous ses cotés opposés Crrereeeeren ABCD (#L )  Galidia (i IS o) il
...................... Donc ABCD estun .........ccceevrunen. RN ¥ 1 O L4 EP)
Propriété : un quadrilatére est un parallélogramme si et : duald

seulement si ses diagonales
O est appelé centre .........cccccvvvvevieeeieeieenenennn,

s ey gl s Ciluald

Propriétés du parallélogramme :
o Le symétrique du segment [AB]est

Le symétrique du segment [AD]est
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Donc : les cotés opposés d’un parallélogramme sont

e Le symétrique de BAD est

Le symétrique de CBA est

les angles opposés d’un parallélogramme sont

e | a somme des angles d’un quadrilatére est 360°,

Cours :1-AF Page:5/5
0985 gAY (ol sia B AL gAY ;o))
.......... disl 3l a BAD sl e v/
.......... Gag sl A CBA sl illea v/
0983 £ (631 sia B AL L g3 ol

¢ 360° sa SLu L) £ sana ol alai v

donc: DAl
BAD + CBA + ... e T = 360°
2(BAD + CBA) = ....x180°
BAD + CBA = 180°

Théorémes directs : Dans un parallélogramme : 2 OB ¢ g3l ) gha LAl IS 1Y) 2 B dilie Ciluald
v' Les diagonales se coupenten ........cccceeeeeee. | L, P o) kb v

v Tous les cotés ............c...... sont paralléles. QL dd Qala s v

v Tous les cOtés ..........cueeuee. SONt ..cvveiireeiinee ClewlBiadd |, Qala s v

v' Tous les angles opposés sont ...........ccceee.. | e 4d Gl Gliggl 3 JS v

v' Tous les angles consécutifs sont ........cccceceeee. | L 4d Glllite (g3 Js v

On admet ques les réciproques sont vraies daaia dpusal) clbualdl) o Js
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I — Définition :

UD eeerreervecsseeseecseessascnne est un quadrilatére qui a ses Lol sead ol S0 L 54 &3kl (5 ) s
COES cererrerens sueee paralleles deux a deux. teem Ol . Fondlgdlal g5l s
| O I a un centre de symétrie O qu’on appelle " gLy L;J'\ e, "

«centredu .........oeeiiiiial. ».

Applications : : Gkl
Je sais que EFGH €5t UN ..cueueeererererererereresesenne (par (M ¢ bdanall cn ) EFGH ¢l alas
exemple si on le dit dans 1’énoncé) (FG)/(EH) 5 (EF)//(GH) :0 i

donc (EF)/(GH) et (FG)/(EH).
.(ADY/(BC) 5 (AB)/(CD) ) alad

Je sais que (ST)//(UV) et (TUY/(SV) | .. ABCD  :¢ gl

doncC STUV €St UN auueeeeerrereeeeeeeesecseesennee.

II — Propriétés directes du parallélogramme :

148.79° = 48790
AN o]

D
. C

Propriété 1 : Les d’un )
arallélogramme se coupent en leur milieu. , , 1lAala
P g P Laghosita b kit o
Ex : Je sais que ABCD estun ....cceeeeeveeeese. de O e ABCD o b+ e
centre O. ¢ 1 dpalall a3
donc d’aprés la propriété 1 ........ T

Propriété 2 :

12 4uald

Les cotés opposés d’un ..., ontla | ... ghal g)lfe (B, Ol J<
méme longueur. . .

..................... ABCD () alxi: JGa

Ex : Je sais que ABCD estun «cceeeveencesensene.

S Laldl) cus )
donc d’aprés la propriété 2 ........ e 2% i =

Propriété 3 :

LeAs angles opposés d’un ...................ont | &30l o35t b, s JS

méme mesure.

Ex :Jesaisque ABCD estun ceveeeeneenneceneee | Ll ABCD (i alai : Jlia
donc d’apres la propriété 3 ......... | OB ¢ Jdsalall s )

III — Propriétés réciproques du parallélogramme : 2 g3l () sial dpusal) cilaaldl) NI
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théoréme :1 1:daalil)
Si un quadrilatére a ses cotés .............. paralléles, (Ol siedd Gl IS ¢ el Ll glS )

alors ¢’est un parallélogramme.

Lokl s )l sie alld

Protocole de construction | figure Ja) | LY JsS 55
on construit :
1. 2 droites paralleles (D) et (D). \‘u’é':m) . y . Do
2. une droite (A) qui coupe (D) en -H(Dl.éj_ — T ‘ (A/'Y/ (D) et (D) sl 5t UL“""‘““‘ 1
Eet (D)enH . ,/’ T “"'—'/1" - ’ Es (D) @(A).Hmf“ 2
3. une parallele a (A) qui coupe (D) ) P ‘Q{\ . ) -f‘l cf(l?)
en Fet (D)enG. a F:’/ T i A I EANDY RS (A) et e =5
On obtient un parallélogramme EFGH ::, § o —# R .G (D)
Colorie le parallélogramme EFGH en . EFGH £\ (53 sia e Joans
rouge. <y EFGH g3ua¥) ) sia sl aail
e
démontrer qu’un quadrilatere est un parallélogramme
On démontre que que tous les cOtés ..........venree GRilsialar u-:daa JS O O
sont paralleles , et d’apres la propriété 1, 1 “:‘*‘w‘ Gy
On déduit que le quadrilatére est un ......covvevenes | =L O i

théoréme :2

Si un quadrilatére a ses diagonales qui se coupent Crrrrrer e & Olabaldhy of ylad ¢ el ) Lal (IS 13
) | R s 43
alors €’est UN ...evvvvainnnnns
Protocole de construction figure Jal) L) J S 555 0
on construit :
1. Trois points O, E et F. Do
2. G le symétrique de E par rapport 2 E Fos, E O ka3 ]
0. g F L0y E iBaG 2
3. H le symétrique de F' par rapport a 0 * OJids F il 3
. anlly .
0 L]
On obtient un parallélogramme EFGH . EFGH g3 53 sia e Joans
Colorie le parallélogramme EFGH en Ads EFGH g3aY) ¢l st sli) sl
rouge. <
b

démontrer qu’un quadrilatere est un parallélogramme
On démontre que que les diagonales

et d’apres la propriété 1,
On déduit que le quadrilatéere est un

gl (s sie 98 Ll Of (Ao Al Jal (e daldd) il g8

OV bRl JS O G
2 Laldl) g

g&) 5l sia Sl O gitid

IIT — Propriétés réciproques du parallélogramme :

s E3&) ) gial dpusal) cilualdd) NI

théoreme :3

Si un quadrilatére (non croisé) a ses
cereeenreinscenscenfgaux 2 a 2,

Olsliiadad Cpalia S ¢ el Ll IS 1Y)
448
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alors €’est Un .ovvveviinriinniiinrennn
Protocole de construction | figure Jsal | LIV J5S 55
on construit :
1. deux segments [EF ]et [EH ]. ___________________________________ Do
2. unarc de centre F et de rayon EH E F [EH ] o [EF ] Qliskd ]
, et un arc de centre H et de rayon N Lugdyc FH 4cladis Feo S alugd 2
EF. EF“LI’-‘:‘J H"‘}S‘)"
yaa gilf A LalES AL
3. G intersection des deux arcs. Ol b G 3
On obtient un parallélogramme EFGH .
. . Sy (g ) 6 Jianss
Colorie le parallélogramme EFGH en H . el &\ ) “SJ)M"“JG p
rouge. 4gly EFGH g3aY) ) sia ¢li) e‘m\

démontrer qu’un quadrilateére est un parallélogramme

gAY (531 e 92 Ll o Ao Ada ) Jal (e dpaldl) il g5

On démontre que que tous les cotés opposés sont | .. Ld Gl JS O Ol
.................... , et d’apres la propriété 3, 3 Aaldl) Guua g
On déduit que le quadrilatere estun | . S O il
théoréme :4 4:dalll)
Si un quadrilatére (non croisé) a 2 cotés opposés G ERT Ol Glalia al ¢ el Ll (S 1)
................... [ AR ¢, A
alors c’est un ...........ccoeeeeeninenne.

Protocole de construction ‘ figure Jsal) L) J S 5o
on construit : P
deux segments [EF |et [HG]tels que : IPPETLAA CCusset [HG] [EF] olnks
3. (EF)/I(HG). J(EF)//(HG) .1

E
4. EF=HG. . .EF=HG 2

On obtient un parallélogramme EFGH
Colorie le parallélogramme EFGH en
rouge.

. EFGH g3y 5 )l sia e Juass

EFGH g3uaY) 5 ) sia ¢l al
YL aigl

démontrer qu’un quadrilatere est un parallélogramme
On démontre qu deux c6tés opposés sont ............
et..ccoeeen.n.., et d’apres la propriété 1,
On déduit que le quadrilatére est un

eeccccccccccccccccce

3 e L Galilia Glalia () G
1 dsaldl) o g

IV — Modele d’une démonstration :

:_QLQJQ 3.’99«43 zasal IV

Je sais que : (ce qui est mis dans I’énoncé ou codé
sur la figure)

Propriété ou définition

Donc : (on donne la conclusion)

(gl
dpald ol iy i
(A=) s ol
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Exemple :
Soit un segment [AC] de milieu I. Soit B un point

quelconque. Construire le point D, symétrique de
B par rapport a L.

: Jha

6 sl o dlaii B oS3 Lghuaiia ) [AC] Ladadll yias
Jakall dualy B ik D

1) Construire la figure . A gAY A
2) Démontrer que ABCD est un . g3al g ilsia ABCD o) O 2
parallélogramme.
1) figure Jsal) (1
A
X
B
X
I
2) montrons que ABCD _est un parallélogramme: : g&I ¢ Jlgia ABCD ¢l oyl (2

Bonne Chance
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& Ml dny J 4l pliae 58 o)l
Le Quadrilatere est un polygdne qui a 4 cotés

:obaelal) ) Glidite ye g gl gie OOlEL lala dl el

Quadrilatere qui a deux cotés opposés paralleles et non
isométriques (bases : grande base et petite base)

(85 sl

L3

Trapeze

//
A g;C—\—))“ 7
Quadrilateére
B
D &
c 7
>
A B
C
e | <>

Parallélogramme

isométriques .

. Loghasiia i (labiliy ol Jl oy v/
) ste 48 Olie el S ey v/
- Oheliie 4 (S lalia K el v/
Olsliie s L)) sie 48 (Ol (lalia ol vV
- Olaglie 408 (U sl ) IS ey v
v" Quadrilatere dont les diagonales se coupent en leur milieu .
v" Quadrilatere dont les c6tés opposés sont paralléles .
v" Quadrilatere dont les cOtés opposés sont isométriques .
v" Quadrilatere dont 2 cdtés opposés sont paralleles et

T

Olalzia o) i & Nial (5 ) sia
t Parallélogramme dont les
diagonales sont perpendi/c\ulaires

. Olesliie o)yl ¢ Sl (5 ) sia
Parallélogramme dont les
diagonales sont isométriques

LiulEia 4o Dl & Sl (5 ) i
Parallélogramme dont les cotés
sont isométriques

v

AlE 4y 5l 5 4d g Dl (5 s

Parallélogramme qui a un angle

droit.
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