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  Maths-inter.ma ____ Académie : Casa  -  1996 1.  Exercice .1 الήϤΘين
 

 أعداد صحيحة ρبيعية. ثلاx   ϭy   ϭz  ΙليϜن 
1)   :   ϥ1بين أyzx         ) 1zx    et  1yx(   

 . qعϰϠ العدد   pباقي القسϤة الأقϠيدية لϠعدد   ϭr  عددين صحيحين ρبيعيين  p   ϭqليϜن  (2
  : ϥبين أrp qp  

0ba     et   1ba    عددين صحيحين ρبيعيين بحيث:  a   ϭbليϜن  (3  . 

نعΘبή الϤجϤوعΘين :    1b'b  et     b'b/IN'bE   et    E'b/'abF   
a)   نϜليα    ا منήμعنE   : ϥ1أثبت أb  

b)   نϜليα  ϭβ    من ϥاήμعنF   بحيثba   . ϥأثبت أ 

r ةϤمز لباقي قسήي  α ϰϠع b    ϭr ةϤمز لباقي قسήي  β  ϰϠع b . 
                :   ϥأثبت أ rr    et     1br    et     1br   

c)   نϜلي(F)  وعةϤجϤال ήيع عناصϤجداء جF ϭ(E)  وعةϤجϤال ήيع عناصϤجداء جE 

   : ϥأثبت أ b modulo(E)(F)   
  Maths-inter.ma ____ Académie : Meknes  -  1996 2.  Exercice .2 الήϤΘين

 
I.  نϜلي
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II.  نϜليn  . ϡمنعد ήبيعيا غيρ عددا صحيحا  
)n(d   عددϠحيحة الطبيعية لμمز لعدد القواسم الήيn   ϭ(n)  عددϠحيحة الطبيعية لμمز لجداء القواسم الήيn . 

14n     et     81nفي كل من الحالΘين :   n(d   ϭ(n) (حدد  (1  

2) (a         ϥأ νήΘنف)n(d   : ϥجي ، أثبت أϭί 2عدد

d(n)

n(n) . 

b)  ϥأ νήΘنف)n(d  العدد ϥأثبت أ ، ϱدήعدد فn   ϥبع كامل ثم بين أήمqn(n) 2

1-d(n)

  بحيثnq 2  . 

c)  : ϥتحقق من أ  d(n)2
n(n)   ;  IN*)n(   

  (n)1512بحيث :  nحدد عددا صحيحا ρبيعيا  (3
 

  Maths-inter.ma ____ Académie : Rabat  -  1996 3.  Exercice .3 الήϤΘين

 
3X8X20X16)X(PنعΘبή الحدϭدية:      23   

(0أϭلياϥ فيϤا بينϤϬا بحيث: IN*من     Z  ϭn*من     mليϜن 
n

m 
P(    

  . 16يقسم   ϭn  3يقسم    mأϥ  بين  (1

 عددا صحيحا نسبيا .   aليϜن  (2

a) ديةϭحدد الحد)X(Q  بحيث)X(Q).aX()a(P)X(P   لϜلX  منIR  . 

b)  : ϥتحقق من أZ)
n

m
(Q.n2  

c)  ϥبين أ)anm(   ϭn  .اϤϬا بينϤفي ϥلياϭأ 
)anm(( أϥ 2من السؤاϝ ) اسΘنΘج (3   يقسم(a)P  

4) (a         أحسب(a)P  1من أجلa    1ثم من أجلa   

b) ( السؤالين ϝاϤعΘ1باس( ϭ )3  عادلةϤϠالجدرية ل ϝوϠاعط كل الح )0(X)P  
 

Bonne Chance 
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