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I.  Limites  I.  
 

Règles de Calcul 1)  
 

Somme Produit Rapport 
    et                   .0aet        .0a  

   0 
1

et        
0

1 





 

 IRaa  a       et                        .0aet        .0a  
   0 

1
et        

0

1 





 

 IF            et                 FI    .0et         
   FI    et FI 

0

0





 

 Autres règles  

1
x

xsin
lim

0x



 1

x

xtan
lim

0x



 

2

1

x

xcos1
lim

20x





 

 

Interprétations des limites 2)  
 

Les figures suivantes représentent la fonction f dans des situations différentes au voisinage de 1x0  

    

D’après la courbe, on a: 
2)x(f 0   

2)x(flim
0xx




 

2)x(flim
0xx




 

Observations: 
 f  a une limite en 0x . 
car  :  )x(flim  )x(flim

00 xxxx
 

  

 f  est continue à 

droite en 
0x . 

car  :  )x(f    )x(flim 0
xx 0




 

 f  est continue à 

gauche en 
0x . 

car  :  )x(f    )x(flim 0
xx 0




 

 f  est continue au 

point 0x . 
Car f  est continue à 

droite et à gauche en 0x . 

D’après la courbe, on a: 
1)x(f 0   

2)x(flim
0xx




 

1)x(flim
0xx




 

Observations: 
 f  n’a pas de limite en 

0x . 
car  :  )x(flim  )x(flim

00 xxxx
 

  

 f n’ est pas continue à 

droite en 
0x . 

car  :  )x(f    )x(flim 0
xx 0




 

 f  n’est pas continue à 

gauche en 
0x . 

car  :  )x(f    )x(flim 0
xx 0




 

 f  n’est pas continue 

au point 
0x . 

Car f  n’est pas continue 

à gauche en 
0x . 

D’après la courbe, on a: 
1)x(f 0   

2)x(flim
0xx




 

1)x(flim
0xx




 

Observations: 
 f  n’a pas de limite en 

0x . 
car  :  )x(flim  )x(flim

00 xxxx
 

  

 f  est continue à 

droite en 
0x . 

car  :  )x(f    )x(flim 0
xx 0




 

 f  n’est pas continue à 

gauche en 
0x . 

car  :  )x(f    )x(flim 0
xx 0




 

 f  n’est pas continue 

au point 
0x . 

Car f  n’est pas continue 

à gauche en 
0x . 

D’après la courbe, on a: 
2)x(f 0   

2)x(flim
0xx




 

1)x(flim
0xx




 

Observations: 
 f  n’a pas de limite en 

0x . 
car  :  )x(flim  )x(flim

00 xxxx
 

  

 f  n’est pas continue à 

droite en 
0x . 

car  :  )x(f    )x(flim 0
xx 0




 

 f  est continue à 

gauche en 
0x . 

car  :  )x(f    )x(flim 0
xx 0




 

 f  n’est pas continue 

au point 
0x . 

Car f  n’est pas continue 

à droite en 
0x . 

 

f   ين  0xمتص ع يس   0x fمتص في   0x fمتص ع ي

         
)x(f  )x(flim 0

xx 0




 )x(f  )x(flim 0
xx 0




 )x(f  )x(flim 0
xx 0




 

 

 

http://www.maths-inter.ma/
mailto:ammari1042@gmail.com


 

2ème Bac                                  Limite d’une fonction                                 Cours : Cr1F                                  Page : 2/6             
 

 

 

http://www.maths-inter.ma/      04/09/2018       Réalisé par : Ammari Simo Ex-Inspecteur Principal de maths      ammari1042@gmail.com        06 49 11 33 23  

II.  Continuité sur un intervalle –Fonctions réciproques  II.  
 

Continuité sur un intervalle 1)  
 

a) يف    :تع

ال ت  متص ع ال f نق أ ال ال b,a نت ا ال .  f ا ك  متص في كل نقط من ه
ال ق  متص ع ال f نق أ ال غ ال b,a نت ت   المتص ع f ا ك ال b,a  ين  aمتص ع ي

 . bيس 
 

b) صي    :خ

 . ي ع تع ا متص ع م ثي هي د ث ا ال ال ي  ي  اللاج دي  ال ا الح يع ال  ج

  تين ع م هي دال ا ال .م دالتين متص  متص ع ه

 . ا ال تين ع م هي دال متص ع ه اء دالتين متص  ج
 . ا ال د حقيقي هي دال متص ع ه اء دال متص ع م بع  ج

  نت تين ع م حيث أ  f gا ك ال gدالتين متص ع  فإ ال لا ت
g

f . ا ال  متص ع ه

  نت ال fا ك f  3دال متص ع م  فإ ال f   م nبص ع f . ا ال  هي دال متص ع ه

  نت قط  fا ك قط 0x  gمتص في ال x(f(متص في ال ال  0 قط  gofفإ ال  .0xمتص في ال

 
c) : سطي ه القيم ال   م

  

 سي ه الأس  :ال

  نت دال متص ع م  fا ك b,a  فإ ص ال ، b,a   ق ه م مغ M,m  بحيثinfm   fsupM . 
  نت دال ع م مت fا ك ي قطع اي ت ص  b,a  فإ ص ال ، b,a   ق غ ه ال ال )b(f),a(f . 

  نت دال ع م  fا ك قصي قطع ت متص  b,a  فإ ص ال ، b,a   ق غ ه ال ال )a(f),b(f . 

 
 هم :  أش : 

  نت دال متص ع م  fا ك b,a  فإ ص ال ،
 b,a   ق ه م مغ M,m  بحيثinfm   

fsupM ل  (1. )الش
 

 
 

 

 
 

 

  نت دال ع م  تيمتص  fا ك قطع b,a  فإ ،
ص ال  b,a   ق غ ه ال ال )b(f),a(f  نت ا ك
ل ي )الش اي  (2ت

 )a(f),b(f . قصي نت ت  ا ك

 
  نت دال متص ع م  fا ك b,a  بحيث

0)b(f)a(f  
دل  ع x(f(0فإ ال   ي ال ال ت ل حلا ع الأقل ي تق b,a. 

 

 

 

 

  نت دال ا تي قطع ع م  fك متص  b,a  بحيث
0)b(f)a(f  

دل  ع x(f(0فإ ال   ي ال ال ت ا ي حي ل حلا  تق b,a. 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Continuité sur un intervalle 2)  
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a) : م صي ع   خ
 

 صي سي  : خ ال الع ني ل ي ثيل ال  : الت
نت دال  تي قطع من ال  fا ك  Jنح ال  Iمتص 

م ل   ج دال ن 1fفإن ت   ف من ال  Iنح ال  Jمع
ال  ب ال ت س  ل ن ي : fمتص   تحقق م ي

 x)y(f    y)x(f   ;   )Iy( )Jx( 1  . 
ال  1fال   ال سي ل ال الع  . fتس ال

 
:  ملاح

t)t(off  te  x)x(fof   ;   )It( )Jx(
11   

:  ملاح
)C( 1f 

ث   )C(هي م f  ستقيم ه ال صف الأ  س ل ل  )(ب
دلته  xyال مع  . 

 

b) : ني    ال ال

ن  يعي  أك من أ يس nلي د صحيح   . 2 ع
ال  ف من  nfنعت ال ع ي :   IRنح  IRال nك ي

n xxf   ;    IRx   )()( 
ن  ث م ي يل ال 2فإ :  IRمن  xع س

2

3

3

7

7 x)x(f   ;  x)x(f   ;  x)x(f   ....     
ن  ال  nم ي ي قطع من ال  nf، فإ ال اي ت متص   ,0I  نح ال  ,0J   سي ل دال ع ه فإن تق 1م

nf   ف مع
 .Iنح ال  Jمن ال 

ن  م ي IRx   :  ع n1ن

n x)x(f    د n؛  الع x  جب د ال ع ني ل م له أي   xيس ال ال ن  .n

1

n xx  

ي :   تج م ي ن أ نست ا ي nnه

1

n tx    xxt   ;   )0t( )0x( . 
ي: تج م ي بق نست   من الع الس

......

tx    xxt   ;   )0t( )0x(

......

tx    xxt   ;   )0t( )0x(

tx    xxt   ;   )0t( )0x(

77

1

7

33

1

3

22

1

2







 

2 x أ x  د ع جب ل بع ال  . x : ه ال ال
3 x  د  عب: ه ال ال ع جب ل  . x ال
....... 
7 x  جب  : ه ال ت ال د  7من ال ع  . x ل
....... 

c) : ني صي ال ال   خ

أي  ق   د كس . س جب أسه ع د حقيقي م ل ق ع تب ع ش ني ت  أ ال ال
هن ن أ ن ء  ي ئص الق ب استث يع خص ني ع أ ه الأخي تحقق ج يف ال ال انطلا من تع س  مل ال  ب

د كس . د حقيقي أسسه ع يم م الق ال ق ع ل تع ح من الس  من ه يص
 

  اد بسيط : أمث ني لأع ل ج ن لي ع ش اد الت  :  أكتب الأع

6

4

9

5

4

3

4

3

6

4

16    ;    125    ;    18    ;    18    ;    625


   
ب  :  ج

 ............................ 

 

 صي  :  خ

ج قطع م  اد الحقيقي ال ن الأع ي a bت اد ال ن الأع م ت  ،m n  :  فإ
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1a   ;  aaa    ;  a
a

a
   ;  a

a

1
   ;  a)a (  ;  baab) (   ;  

b

a

b

a 0mnmnmn

m

n
m

m

nmmnnnn

n

nn







 

 

 
 ن 2n م ي    INn    : فإ



n

x
xlim 

a) : ني ني ل ال ي ثيل ال   الت
 

2 x)x(f  3 x)x(f  4 x)x(f  
f  ال سي ل ال الع 2x)x(gهي ال   f  ال سي ل ال الع 3x)x(gهي ال  f  ال سي ل ال الع 4x)x(gهي ال  

   

   
 

III.  Dérivabilité  III.  
 

ي اشتق دال  في نقط (1 ب  : ق
 

 يف ني ل  : تع ي ثيل ال سيالت  : ال الع
ال  ب للاشتق في نقط  fال لي  0xق ي الت ي أ : ال يع

IRL
xx

)x(f)x(f
lim

0

0

xx 0






ي ال  ت  . IRت

 L  ال شتق ل د ال قط  في fيس الع م له    0xال ن

)x(f 0

تب :  ' IRLن
xx

)x(f)x(f
lim

0

0

xx 0






 

 
شتق  د ال سي فإ الع x(f(ه 0

جه ل  ' مل ال ع ثل ال ي
ح  )C(ال f  ا الأفص قط    .0xفي ال

 

:  ملاح
م ي  ب للاشتق في نقط  fت  Lع  0xغي ق
ه  ح ن م )C(ل f . اتيب ا مح الأ ل م ي  يق

 

 

 

م (2 صيغ ع صي   : خ
 

 

  '''
gfgf    ''

f.f.    '''
g.fg.fg.f    '1r'r f.f.rf  

2

'''

g

g.fg.f

g

f 









 

2

''

g

g

g

1 









 

 
)x)(off(

1
)x(f

1'

'1


  

  )x(f).x)(ogf()x(fog '''  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

جعي (3 ا ال  : مشتق ال
 

 

 

f(x) f ’(x) f(x) f ’(x) f(x) f ’(x) 
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n
U '1.. UUn

n Usin UU cos.' Uln 
U

U
'

 

2

1

UU  
'

'
'

1
2

1

2

..
2

1

U

U
UU 


 

Ucos UU sin.' U
e U

eU
' 

nn UU

1

 '
1

1

..
1

UU
n

n


 
Utan  

U

U
UU

2

'
2'

cos
tan1.  

UArc tan 
)1( 2

'

U
U


 

 

ي (4 ا الأص  : ال

 

a) : صي خ يف    تع

 

  ي ال الأص ال ال ب للاشتق ع ال  Fهي كل دال Iع م  fل بحيث : Iق
)x(f)x(F   ;   )Ix( ' . 

  التين نت ال يتين F  Gا ك ال  أص س ال )x(G)x(F  ;   )Ix(  ه، فإن Iع م  fل ''  

ي أ   ا يع )Cte)x(F)x(G  ;   )Ixه  
 . شتق ا ال بقين ح ال لين الس ي نعت ع ال ا الأص د بعض ال  لإي

 

b) : يق   تط

ل :                      ال في كل ح ي ل ا الأص د ال  ح

2x52x(x)f    ;   
x

1
)x2sin((x)f    ;    

3x2x

1x
(x)f    ;   e

x

1
- x(x)f 3

2

x3 



 

ب  :  ج
 ............................ 

ني  (5 شتق الث ال ال  : ال
 

 صي خ يف  يق  : تع  : تط
 يف  : تع

ال  ني ل شتق الث ال ال م ل م  fن ل ل  f'' ب شتق الأ هي ال
ال  ث  f'ل يل ال لي : ع س ال الت xcosx2)x(fنعت ال 3  

ي :   xsinx6)x(fل 2'     ه xcosx12)x(fم '' . 
 : صي  خ

 

 

   ي x(f(0ا ك ل ''   ع مI فإ ،)C( f  ب ت مح
 .Iع ال 

   ي x(f(0ا ك ل ''   ع مI فإ ،)C( f  ت مقع
 .Iع ال 

   ا ك)x(f ت في نقط  '' ش تغي  ع  ا ، فإ ال0xت قط 
ح  0xالأفص  س ل ل ف ب )C(هي نقط انعط f .  

 

IV.  Branches infinies  IV.  

 

ئي (1  : ال اللان

 
ح  )C(ال f  ال ا ك  fل ئي  ع لا ن ل ف لي : ي ال  x(f(أ  xيق لا الت  . أ في الح




 )x(flim
ax

b )x(flimأ             
x




أ             


 )x(flim
x

 

ستع ال ال ل ب ئي حسب كل ح يع ال اللان ي  ن تح لي :ي  ت
 

 
ا ك :  إ


 )x(flim

ax
ا ك :   إ


 )x(flim

x
ا ك :  b )x(flim إ

x



 

http://www.maths-inter.ma/
mailto:ammari1042@gmail.com


 

2ème Bac                                  Limite d’une fonction                                 Cours : Cr1F                                  Page : 6/6             
 

 

 

http://www.maths-inter.ma/      04/09/2018       Réalisé par : Ammari Simo Ex-Inspecteur Principal de maths      ammari1042@gmail.com        06 49 11 33 23  

 

 

ستقيم )(:baxyال    ئل )C(مق م f بجوا  
ي أ :  يع  0 )bax()x(flim

x



 

 
 

 

 

 

دلته ....... مق ............  ......... ال مع
ح  )C(لل f .....  بجوا 

ا ك bax()x(f(0إ   فإ)C( f  و فو  )(ي
ا ك bax()x(f(0إ   فإ)C( f  و ت  )(حتي

دلته ....... مق ............  ......... ال مع
ح  )C(لل f .....  بجوا 

 

لة  ئي في الح رع اللان للبحث عن طبيعة ال


 )x(flim
x

لا  د أ   نح
x

)x(f
lim

x 
لي  فق الج الت  نتصرف 

 

ا ك   :إ


 
x

)x(f
lim

x
ا ك :   0a إ

x

)x(f
lim

x



ا ك :   0 إ

x

)x(f
lim

x



 

 

 

 

 

 

 

 

 

ح  )C(ال f ............. يقبل 
بجوا   (.......).........  في اتج 

..... 

دلته .......  ......... ال مع
ح مق  )C(............ لل f 

 بجوا  .....

ح  )C(ال f ............. يقبل 
بجوا   (.......).........  في اتج 

..... 

ح  )C(ال f ............. يقبل 
بجوا   (.......).........  في اتج 

..... 
 

 

 
 

Bonne Chance 
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